Analiza matematyczna III
Lista 3

Zad 1. Naszkicowaé i zapisa¢ we wspolrzednych kartezjanskich figure okreslona we wspotrzednych
biegunowych (r, ¢), gdzie

a) r=1,0<¢<m e) r=1/cos¢, |p| <7 i) 0<r<2sing, 0<¢p<m
b)| 0<r<1,0<¢<7 | {) r=1/cos¢, 0<p <7 j) 0<r<2[sing[,0<¢<2r
) | 0<r<1,0<|g[<T |8 |0<r<1/cosg, 0<¢p<7|k) 0<r<3sing, 0<¢<m
d)|1<r<3, 0<¢<2r | h) r=2sin¢g, 0<¢p<m 1) | 2sing <r <3sin¢g, 0<op <

Zad 2. Zapisa¢ we wspolrzednych biegunowych figure okreslong we wspotrzednych kartezjanskich.

a) |22 +y? =1, y>0 | f) |22 +y*<1,0<y<az| k) y=x,3<x<5
b) Py =1 g) ly| <= 1) y=mzx, x>0

c) ?+y? <1 h) ly| < bz m) y=mzx,3<x<5
d) | 1<2?+y? <4 | i) y=z,2>0 n) |2+ (y—c)?=c*c>0
e) |22+ y* <1, z>0|j) y=x,2<0 o) y?=2x+1,¢c>0.

Zad 3. Obliczy¢ calki podwojne [[ f(x,y)dz dy w obszarze G.
G

/ G f G
a) x? +y? 2?2 +y2<a’ a>0 f) | arctg? | 2*+y° <16, x,y>0
b) e v 2 +y* <1 g) \/% ?+y* <1, z,y>0
c) eV ty? 2+ <1,y>0 h) 4xyzzjrzz P+ <9, 0<y<ux
d) [ In(I+2”+¢%) |2’ +y> <4 |y < D Vert+y? | 2P+ (y-1)P7<1
e) | =’ +4y+9 2?4+ y* <4 i) ry (z-1+y*<l,y>u

Zad 4. Obliczy¢ pole obszaru ograniczonego
a) ograniczonego jedng petla lemniskaty r = ay/cos 29, |¢| < 3;
b) ograniczonego petla krzywej czterolistnej 7 = asin2¢, 0 < ¢ < T;
¢) ograniczonego kardioida r = a(1 + cos @), 0 < ¢ < 2m;
d) bedacego réznica kardioidy r = a(1 + cos ¢) oraz kota r < a (0 < ¢ < 27);
d) bedacego przekrojem wnetrza kardioidy r = 4(1 + cos ¢), |¢| < 7, i polplaszczyzny = > 3.

Zad 5. Obliczy¢ objetosé bryty ograniczonej powierzchniami

a) I+l +2=12=0,y=0,2=0 g) 22 =4—22—y% 2=0
b)|lz+y+2=6,3z+y=6,3x+2y=12,2=0,y=0 | h) z=/ry,2=0,x=0
c) z=14+24+y’, 2+y=4,2=0,y=0,2=0 i) e =y +22, y=+r,v=3
d) z=2’+y’,2=0,y=1,2=0 j) 22 +y? =21, 22 =4x
e) Y =31,2=0,2=3—2x k) [4z=16—a2?—y? 2=0,22+9y° =4
f) z=a+yty=2%2=0,y=1 1) 22+ y? <a? 2? + 22 <a’
Zad 6. Obliczy¢ pole plata danego rownaniem jawnym z = z(x,y), gdzie (z,y) € G:

z G z G
a) | 3z+4y |[0<x<1 0<y<l1 f) z 0<2<2v2, fz<y<2
b) | /22 + 12 0<z<1, 0<y<1 g) | /25 — 22 — 42 2 +1y? < 16
c) “:QQLyQ | h) 2y 0<z<a, 0<y<a
d) | 22 +y?) 4y <1, |y <=z i) Va2 —y? 2+’ <a
e) xy 24+ y* <3 i) | Va2 — a2 —y? > +y?<a




